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LYCEE DENIS-DE-ROUGEMONT Mn?2 Série 1 3MG04

Exeréi'ce 1 On donne une suite a;, a2, as,..., &,... de nombres rée].s,
* Calculer S1=ai, S;—aitay, S3=artazta; et Ss=art+aytastas
= Trouver une formule donnant la valeur de S,
. ﬁémonuer par récurrence la formule trouvée
-. Calculer, si elle éxi_ste, la limite S = limS»

n=>00

1) a=1, a;=3, a3=5, ..., a;7niéme nombre impair

2)ar=l, 871 , a3=% .., @

zu—l

[ =1 =1 . =_1_ =] il
3) &y 13 » A2 33 »B= 57 :*"y.fa’fl @n)2n+])

4) a1=1, ap1=a,+2nt1

5) ar=1, a5=4, a3=9,..., a;=n"

Indication: Calculer 6S;, et I’écrire sous la forme n(n+1)( ? )

Exercice 2 Démontrer par récurrence

1) 1:4+2-5+3:-6+...4n(n+3) =L@ +DH(n+5)
2) (X’l)s___‘nxn—l

3) Y (r-Dr=4n(n’ ~1) pourn=2

r=2
4) 13°+6™" est divisible par 7

5) (1+h)*> 1+nh avec h=0 (inégalité de Bernouilli)

A [T w 2Ml_p-2°
+—t— =t

A . ; 1
Exercice3 1 ntrer par récurrence —+— .
Exercice3 1) Dgmontrer p oy i S T

2) Calculer VW el B,
S 274 8 16 32



Exercice 4 1) Soit r un nombre réel différent de 1 Démontrer que Lttt =

=

2) Si [rl<1, calculer la somme infinie I+ +r'+. .
3) Utiliser la formule de sommation pi‘écédente, pour calculer les sommes
infinies suivantes :

a) 1+-~+1+L+
21 B27

1 1
b 1+ S
) i 7

Exercice 5 Soit a,, le nombre maximal de points d’intersection de B\droites(non confondues) du plan.
ay Trouver a I’aide d’un dessin les valeurs de a;, a3, a4 et as.
b) Expllquer l’égahte ak+1—ak+k

c) Demontrer par récurrence que ag=1n(n-1)

n.
44 —l " 2n+1

Exercice 6 Démontrer par récurrence Z

Exercice 7 FEtant donné fix)= 1 , caleuler £°(x), £7(X); £77(x), £ V(x) et %)
. _

Deviner £ ®(x) puis prouver le résultat par récurrence.

Exercice 8 On pose 85=2, a,=3 et hicr1=3ak- 2811

Calculer &, a, a4 et as puis fnontrer que 3,=2"+1.



