
Lyc6e Denis-de-Rougemont Math5matiques de niveau 2

LES NOMBRES COMPLEXES SOLUTIONS A

Exercice 1

f (')=zaz

a) f(')=o=z=o
q 2iz2 = z = z.(Ziz -l) = 0 d'ori 1=0 et tr= -ji
c) 2iz2 : -24 _10i = z2 = -5 +l}i= x2 - y2 + 2xyi,

d'oit x2 - y2 =-5 et 2xy =12> y =* = x4 +5x2 -36=0
*-2--5+I3-tr

d) f (x + y) = 2i(x + yi)2 = zt(*2 - y2 +2xyi) = -+xy + z(x2 - y2)i

on a donc u = -4xy "t 
u = 2(t2 - y2)

e) / = 0= u = 0 et y : 2x2.on d6duit /(lR) =lR+
(la partie positive de I'axe imaginaire)

D / =2x= u = -8x2 et v : -6x2, donc

3u - 4v = 0 <> y = ]u et I'image est une demi-

droitepuisque z<0 et v<0

Exercice 2

zs +32i=0- zs =-32i=zzcis(zlo" +ft.360") d'oir

z=zcis(54"+k.72")

zo = 2cis(54") , Z = z"is(tzu") , ,r= zcis (us. ) , "z 
= z"ir(zto") ,

,+ = z"it(z+2"\

Exercice 3

p(z)=Bz3 -1222 +22-3, p(bi)=(zt, -z)+(-$3 +zu)i a,ot b2 =i,
donc z, = |t "t 

,, = _-tl,pour trouver le demier z6ro on factorise

p(,)=F-L).(,.!i).{s,-rz)=(,, * j) {sz-12) = 4:}
Remarque : r (z) = (zz - i). (zz + i). (zz - t)
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