LDDR — Niveau 1 :

—1
Exercice 1. : Soit la fonetion f(z) = { 2
3

Déterminez si possible :

a) lim, . f(x)
b) lim, . f(x)

c) f(1)
d) lim,_ f(x)

1
r+1

Exercice 2. : Soit la fonction f(z) =

Déterminez st possible :

a) i, f(x) ) lim, _; f(x)
b) lim, f(z) f) lim; f(z)
¢) f(—1) g9) f(1)

d) lim,_,_, f(x) h) limg . f(z)

Vérifiez les points a), b), e) et f) en éta-
blissant un tableau de valeurs.

Exercice 3. : Soit la fonction f(z) = sm(a:)'
x

Déterminez si possible :

a) lim, . f(z)
b) lim, . f(x)

c) £(0)
d) lim, o f(z)

Vérifiez les points a) et b) en établissant un
tableau de valeurs.

Exercice 4. En utilisant le graphe de f(x), déterminez si possible les limites ci-dessous :

Limites — Continuité

si r<l1
si x=1
si x>1
fix)
—_—
5 4 3 2 -1 L]
|
-k -B I il 0 —
N VA\ / \
o~ NG ju \J b =

| -

a) lim, o f(x)
(

b) lim, .. f(z)

=

¢) lim, .4 f(x)

d) limg, o f(z)

e) Quel est le domaine de défini-

tion de cette fonction ¢

f) Déterminez les équations des

asymptotes verticales et horizon-
tales.

—_




Exercice 5. Dessinez une fonction g

telle que :
i ofe) — -2,
Jin, o) = 0.
<
Jim () = +o0

>
i ofe) =

gN Oz ={(50)}

Exercice 6. Calculez, si elles existent, les limites suivantes et lorsqu’il s’agit d’un cas particu-
lier, indiquez le comportement de la fonction au voisinage de cette limite (asymptote verticale,

trou, saut).
1

A

d) lim

g) lim

* Exercice 7. Méme exercice :

5z
Stz
r—2
T+2

a) lim, .5
d) lim, .o
g) lim, = sin(2z)

o (3z — 1)2
.7) lim, m
m) lim, .plog(2x)

2 —3x+2

p) hln:t'%l 1

Exercice 8. Méme exercice :

a) lim, .o %

. x—4
Dl o

h) lim

b) lim ———

e) lim

b) lim, . %

. r— 2

e) lim, o P
—3)2
h) lim, .5 %

k) lim, 4 /25 — a?

n) lim, .o 5"

r—4

li —_
q) 1My .y 332 _r_12

2
—2
b) lim, .o d :C

e) lim,_ .o
) T :L,Q o

2 —2rx—3

G
. 12 —52+6
f) lim

=3 22 — 4r + 3

1%% log(x)

T —2
x+2

f) lim, o4z +1

1

4 — 2z

244

3+ 8

2r— 2

0) lim, 4 —;7 1
24+r—06

—3x2 4 6z + 45

c) lim, .4

Z) hmr_,,z

[) lim,_»

r) lim, , 3

|| + 2”

¢) lim, g

. |z — 2]
D lime—e s



Exercice 9. Méme exercice :

tan(z 1—
a) lim an(z) b) lim cos(z) ¢) lim — CZOS(I)
750 70 w=0  sin?(x)
. 1— cos?(z) . sin(z) . 1—sin(z)
d) lim ————= 1 lim —————=
) 250 x - tan(x) ¢) 250 222 — 3z f) 1‘1—>% cos?(x)
cos(x) —1

Exercice 10. En amplifiant la fractions par cos(x) + 1, montrez que lim,_ 0.

Exercice 11. Déterminez le domaine de définition et discutez la continuité de la fonction re-
présentée ci-dessous, puis déterminez les limites suivantes :

limr—% f(-r) hm:r—)»72 f(".ﬁ) hm:ﬂ—}l f(.?l')

limr—»l f(.l?) hmx—)l _f(ﬂ:) ]im:n—>+oc f(l‘)

2 . < M .
z? 51 <0 ot g(:r:){ si .1"750'

Exercice 12. Soient les fonctions f(z) = { . T
x si x>0 .
0,5 si =0

Dessinez le graphe de ces fonctions et déterminez si elles sont continues a Uorigine.

2x Si r<3
Exercice 13. Soit f(z) = ax+b si 3<z<5 .
- si r>5

Sachant que f est continue sur R, dessinez son graphe puis trouvez les valeurs de a et b.

Exercice 14. Un parking fait payer 2 francs pour la premiére heure (ou fraction d’heure) et 1
franc pour chaque heure suivante jusqu’a un mazimum journalier de 10 francs.

1. Représentez graphiquement ce tarif de parking en fonction du temps.

2. Remarquez les discontinuités de celte fonction et expliquez leur signification a quelqu’un
qui met sa voiture dans ce garage.

Exercice 15. Déterminez si les fonctions ci-dessous sont discontinues pour la valeur de a don-

née.

|
a)f(a:):$+1 a=—1
2 —1
b) flx) = r+1 si w71 a=-—1
6 si r=-—1
2 —2x—8
¢) flz) = — si xF#4 a—4
6 si =4
1—=x si x <32 .
d)f(x)_{:cz—Q:c siox>2 @=2



Exercice 16. Culculez les limites suivantes :

2 1 22
Oj) hlnl-ﬂ+,3c f; b) linlmHer E C) hnll“*ﬁ»oo T T
X 202+ —1 . 372 — 2+ 2 . 222 + 20 — 15
d) lllnl.ﬂ,,x TH B) hnl‘r%,m _']:'7“ f) hlnr%+oc m
. 22% +2r — 15 . —3z? +2 - 2t =2 +1
g) lim, BT k) lim, o e i) lim, o o107

Exercice 17. Déterminez le domaine de définition, les asymptotes verticales et le comportement
asymptotique autour de celles-ci, ainsi que les trous des fonctions suivantes données par leurs
expressions fonctionnelles.

20 —1 4 — x? _3at 4 122% 4 9x?

fla) = g(z) = ) = e 1or

22—z —2 2 -z -2

Exercice 18. Les graphes ci-dessous possédent des asymptotes verticales, horizontales, ou

obliques. Donnez Uéquation de chaque asymptote, puis trouvez Uexpression de chaque fonction :

z? x? ; 1 st oui ?
R = € = Ui €es UL ¢
2c+1) " " 2@r—1 7 et

2x+1)

y:

-4

Exercice 19. Calculez les limites suivantes; en déduire la présence d’éventuelles asymptotes
horizontales pour les fonctions en question :

: Gl : : —2 : aT
o (=) b Iy ) B ere Y AR
_ 42 — 57+ 6 x® 277 41 (222 —1)°
e lim ——— lim ——— m lim P ——
- 272 — T D ew—oo 7t — 323 4 9) Bm log(r) g—o0 (13 — Hr)?

Exercice 20. Les fonctions suivantes ont-elles des asymptotes horizontales ?

243 32 T

— b r= 5" hr)=——
?2+r+1 ) 9(x) ¢) hiz) r+r+1

d) i(z) =37
S ) U(z)

a) f(z)=

Qui est qui ?

st



Exercice 21. Déterminez les asymptotes affines et étudiez le comportement asymptotique (pour
ces asymptotes) des fonetions suivantes :

5—x— 4r? 32 —5r+2

D [) = —— b T — )= —
a) x— f(x) S ) &= f(z) yroR —
3Irt+2r 41 . 273 — 1

: = T T2 d) B P

¢) 2= [(1)=—"7q; ) w = 1) = 50y 1

Exercice 22. Déterminez toutes les asymptotes et étudiez le comportement asymptotique des

fonctions suivantes :

Wm0 =" ) g =R ) = I
*Exercice 23. Méme exercice :
0 @) = )1 =T e =
Diw=2l 9w =TT =Tt
D@ =21l W@ =T ) T
) 1) = tan(s) Di@=20t =t s

Exercice 24. Trouvez une fonetion rationnelle f qui posséde une asymptote oblique d’équation
y=3r —4 et une asymptote verticale d’équation r = —2.

ar+br+ec

sse par le point (2;2) et posséde les
— g Passe par le point (2:2) et p

Exercice 25. La fonction f:x+——y =
asymptotes t = -3 et y=—2z + 1.

Retrouvez les coefficients a, b, ¢ et d.

Exercice 26. Etudicz les fonctions suivantes en déterminant

* le domaine de définition, les intersections aver les ares, et le tableau des signes;

* Uétude des erclus (€ventuels trous, sauts ou asympiotes verticales et comportement asymp-
totique) ;

* les éventuelles asymptotes affines et comportement d Uinfini ;

* le graphe de lo fonction.

¥ — 3z 1 3 3t x4
T flr) = — ;rl—}g(sr)—§.r+1+E IHJ’I(I)—W

Exercice 27. De 'eau salée contenant 5 grammes de sel par litre s'écoule d raison de 10 litres
par heure dans une grande cuve contenant initinlement 10 litres d’eau pure.
a) Calculez le volume total d’eau et la quantité de sel de la cuve au bout de t heures.

b) Quelle est lo concentration en sel aprés une longue période de temps ¢



